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Zeby w jak najwiekszym stopniu skorzysta¢ z cwiczen, wszystko to, co jest w czesci teore-
tycznej (oznaczenia, terminologia, twierdzenia, wzory) trzeba rozumie¢ i zna¢ na pamie¢.

Zakres materialu

1. Dziatania na liczbach zepolonych;

2. Sprzezenie liczby zepolonowej;

3. Rozwiazywanie réwnan w zbiorze liczb zespolonych;

4. Zaznaczanie zboru liczb zespolonych na plaszczyZnie zespolonej;

5. Obliczanie modutu liczby zespolone;j;

6. Zaznaczanie na plaszczyznie zespolonej modutu réznicy liczb zespolonych;
7. Zapisywanie liczb w postaci trygonometrycznej;

8. Zaznaczanie na plaszczyZnie zespolonej zbioréw liczb zespolonych, ktérych argument speinia
podany warunek;

9. Obliczanie poteg liczb zespolonych przy wykorzystaniu wzoru de Moivre’a;
10. Rozwiazywanie réwnan przy wykorzystaniu postaci wyktadniczej liczby zespolonej;
11. Obliczanie pierwiastkéw liczb zespolonych bez wykorzystania postaci trygonometrycznej;

12. Obliczanie i zaznaczanie na plaszczyznie zespolonej pierwiastkéw liczb;

Zadania

1. Wykonaé podane dzialania:
(@) (—2+3i) + (7 —8i),
(b) (4i—3)—(1+10i),
(© (V2+i)- (3= V3i),



(d) 553

. Znalez¢ liczby x,y € R spelniajace réwnanie
(x —i)-(2—yi) =11 —23i.

. Rozwiaza¢ podane réwnania w zbiorze liczb zespolonych:
(@) z2+3z2 =0,
(b) 2z+(1+i)z=1-3i.
. Na plaszczyzZnie zespolonej narysowac¢ zbiory liczb z spelniajacych podane warunki:
(@) Im [(1+2i)z—3i] <0,
(b) Re (z—i)> > 0.
. Wykona¢ podane dzialania dla z = 5 — 2i, w = 3 + 4i:
(@) z-w,
2
(b) %,
(©) 5%
(d)

Re z+ilm w
z+w

. Znalez¢ liczby x,y € R spelniajace podane réwnanie:
(@) x(2+43i) +y(5—2i) = -8+7i,
b) 2+yi) (x—3i) =7—1i.

. Rozwiaza¢ podane réwnania w zbiorze liczb zespolonych:

. Na plaszczyznie zespolonej narysowac zbiory liczb z spelniajacych podane warunki:

(@) Re (iz+2) >0,
(b) Im z2 < 0.

. Obliczy¢ modut podanych liczb zespolonych:

(a) 12i -5,
(b) V7 +V/29i,
(© (V5—V3)+ (V5+V3)i.
. Modut réznicy liczb zespolonych z; i z; jest dlugoscia odcinka faczacego punkty z; i z; ptaszczy-
zny zespolonej. Korzystajac z tej interpretacji narysowac zbiory liczb zespolonych z spetniajacych
podane warunki:

(@ |z+1-2i| =3,

b) 2< z+1i] <4,

(c) ‘ z+3 > 1.
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15.
16.

17.
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Podane liczby zespolone zapisa¢ w postaci trygonometrycznej:
(a) —
(b) —6 — 61,
() —
(d) \f 3 +1.

Narysowac¢ zbiory liczb zespolonych z spetniajacych podane warunki:
(a) § <argz < 2”
(b) arg(z +2- 1) = TI.
Obliczy¢ wartosci podanych wyrazen korzystajac ze wzoru de Moivre’a:
z" =r"(cosneg +isinng)

(wynik podaé w postaci algebraicznej):

@ (1+i)7,
(b) (V3—1i)%,
(c) (—2+2i)8.
Rozwiaza¢ réwnanie
(2)° =4

stosujac posta¢ wykladnicza liczby zespolonej z = re'?.

Obliczy¢ pierwiastek kwadratowy bez zamiany na posta¢ trygonometryczna /3 + 4i.

Korzystajac ze wzoru na pierwiastki stopnia n z liczby zespolonej z # 0 o argumencie ¢:

+ isin

2 = /2] (cos ) +n2k7'f ) —|—n2k7r)
dlak=0,1,...,n—1
obliczy¢ i narysowaé na plaszczyZnie zespolonej podane pierwiastki:
(@) v-2i,
(b) V/—8+8V3i.

Obliczy¢ modut podanych liczb zespolonych:
(@) —V3i,
(b) 6 —8i,
) V2+V3i.
Narysowa¢ zbiory liczb zespolonych z spetniajacych podane warunki:
a) |z—3+4i|=1,
b) |57 =1,
c) 2< |iz—5|<3.




19. Podane liczby zespolone zapisa¢ w postaci trygonometrycznej:

(@) 7+7i,
(c) —5+5V3i.
20. Narysowa¢ zbiory liczb zespolonych z spelniajacych podane warunki:

(a) argz = %”,

(b) ¥ <arg(z+3i) < 3.

21. Obliczy¢ wartoéci podanych wyrazen (wynik poda¢ w postaci algebraiczenej):

@ (1-1)%,
(b) (1++/30)8,
(©) (23 —2i)%,

22. Stosujac posta¢ wyktadnicza liczby zespolonej rozwiaza¢ podane réwnania:

(@ 2/ =z,

(b) (z%) = 22|22

—~| N

23. Obliczy¢ pierwiastki kwadratowe bez zamiany na postaé trygonometryczna:

:

(a) /3 —4i,
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