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iloczyn skalarny wektoréw, miara kata ostrego miedzy wektorami, dlugosé¢ rzutu
prostopadtego na prosta

(wersja: 22 pazdziernika 2020)

Zeby w jak najwiekszym stopniu skorzysta¢ z cwiczen, wszystko to, co jest w czesci teore-
tycznej (oznaczenia, terminologia, twierdzenia, wzory) trzeba rozumie¢ i zna¢ na pamie¢.

Zakres materialu
1. Obliczanie iloczynu skalarnego par wektoréw;
2. Wykorzystanie iloczynu skalarnego do obliczenia kata ostrego miedzy wektorami;

3. Wykorzystanie iloczynu skalarnego do obliczenia dtugosci rzutu prostokatnego wektora na pro-
sta;

Zadania

1. Obliczy¢ iloczyn skalarny par wektoréw:

~

o i=(-1,52),b=(3,0,7),
: .

2. Obliczy¢ miary katéw miedzy:

e wektorami 7 = (1, \@,3), b= (0, -2, 1),
e wektorem il = (4, —12,3) i ptaszczyzna xOz uktadu wspoéirzednych,

e przekatnymi Scian prostopadioscianu o krawedziach a = 5, b = 6, ¢ = 7, wychodzacymi
z jednego wierzchotka.

3. Obliczy¢ dlugos¢ rzutu prostokatnego wektora 4 = (3,4, —1) na prosta tworzaca jednakowe katy
z dodatniki osiami ukltadu wspéirzednych.

4. Jezelid =2 —j+k b=1i+]—2k ¢=1i+3]—k, znalez¢ A takie, ze @ jest prostopadte do Ab + C.
5. Obliczy¢ iloczyn skalarny wektoréw @ = (1,2) oraz @ = (3, —5).

6. Kat miedzy wektorami & i f jest rowny 60°. Ponadto |&| = 3,|B| = 4. Obliczy¢ iloczyn skalarny
wektoréw a i B.



7. Dane sa punkty A = (1,2,2), B = (4,1,4) oraz C = (2,4,5). Obliczy¢ miare kata ostrego miedzy
wektorami 1@ i R .

Bibliografia
1. Geometria analityczna F. Leja

2. Algebra i geometria analityczna T. Jurlewicz, Z. Skoczylas



