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krzywe stozkowe: elipsa
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Zeby w jak najwiekszym stopniu skorzysta¢ z cwiczen, wszystko to, co jest w czeSci teore-
tycznej (oznaczenia, terminologia, twierdzenia, wzory) trzeba rozumie¢ i zna¢ na pamiec.

Zakres materialu
1. Znajdowanie réwnania elipsy o podanych wierzchotkach;
2. Znajdowanie dlugosci osi elipsy, kiedy dane sa dwa punkty do niej nalezace;

3. Znajdowanie osi, ogniskowej, mimosrodu elipsy, wspoétrzednych srodka elipsy o danym réwna-
niu;

4. Wyznaczanie stycznej do elipsy w zadanym punkcie;
5. Wyznaczanie stycznej do elipsy wychodzacej z zadanego punktu;

6. Wyznaczanie stycznych do elipsy réwnolegltych do danej prostej;

Zadania
1. Znalez¢ réwnanie elipsy o wierzchotkach K = (—1,3), L = (5,3), U = (2,1), V = (2,5).

2. Poczatek ukltadu wspétrzednych jest srodkiem elipsy o osiach symetrii Ox i Oy. Znalez¢ dtugosci
osi tej elipsy, jezeli wiadomo, ze przechodzi ona przez punkty A = (1,2), B= (-3,1).

3. Znalez¢ osie, ogniskowa i mimosréd oraz wyznaczy¢ wspétrzedne $rodka i ognisk elipsy 9x? +
36x + 25> — 50y — 164 = 0.

4. W elipse %2 + % = 1 wpisano kwadrat o bokach réwnoleglych do osi uktadu wspétrzednych.
Obliczy¢ wspoéltrzedne wierzchotkéw tego kwadratu.

5. Kolo K jest zawarte w kole K. Pokaza¢, ze miejscem geometrycznym Srodkéw kot stycznych
zewnetrznie do kola K; oraz wewnetrznie do kotfa K jest elipsa.

6. Napisaé réwnanie stycznej elipsy %2 +y? = 1 w punkcie elipsy o jednakowych dodatnich wspoét-
rzednych.

7. Znalez¢ réwnania stycznych elipsy x? — 6x +4y? + 5 = 0 wychodzacych z poczatku uktadu wspoét-
rzednych.



10.

. Znalez¢ réwnania stycznych elipsy 4x% + 5y> = 120, ktére sa réwnolegle do prostej y = 2x.

. Wyznaczy¢ réwnania wspdlnych stycznych elips

2462 =6,  9x* 4 4y = 36.

Znalez¢ réwnanie elipsy o ogniskach F; = (1,1), F, = (9,1), ktéra przechodzi przez punkt P =
(5,-2).

11. Punkty A = (6,4), B = (-8, 3) naleza do elipsy i—i + ]b/—i = 1. Wyznaczy¢ osie, wspoéirzedne ognisk
oraz mimosrod tej elipsy.
12. ZnaleZ¢ osie, ogniskowa i mimos$rdd oraz wyznaczy¢ wspéirzedne Srodka i ognisk elipsy 3x2 +
12x + 5y — 10y + 2 = 0.
13. Jeden z bokéw tréjkata réwnobocznego wpisanego w elipse ;‘—i + g—z = 1 jest réwnolegly do osi
Oy. Wyznaczy¢ wspotrzedne wierzchotkow tego trojkata.
14. Punkt S = (—1,1) jest $rodkiem cieciwy elipsy 4x? + 9y*> — 36 = 0. Znalez¢ réwnanie prostej
zawierajacej te cieciwe.
15. Napisa¢ réwnanie stycznej elipsy 3x> + 4y? = 12 w punkcie P = (-1, 3).
16. Znalez¢ réwnania stycznych elipsy "Zz + %2 = 1 poprowadzonych z punktu P = (—3,0)
17. Znalez¢ réwnania stycznych elipsy %2 + y; = 1, ktdre sa prostopadle do prostej x +y — 10 = 0.
18. Osie elipsy pokrywaja sie z osiami ukladu wspoétrzednych, a proste x +y = 5, x —4y = 10 sa
styczne do niej. Podaé réwnanie elipsy.
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